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	4		

e quindi, eliminando c{\displaystyle c}[image: {\displaystyle c}],



x=x0coshρ0Rcoshρ−ρ0R{\displaystyle x={\frac {x^{0}\cosh {\frac {\rho _{0}}{R}}}{\cosh {\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}}}[image: {\displaystyle x={\frac {x^{0}\cosh {\frac {\rho _{0}}{R}}}{\cosh {\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}}}],






equazione cui si può dare la forma


	x2senh2ρRcosh2ρ0R=2xx0coshρR−x2−x02{\displaystyle {\frac {x^{2}{\text{senh}}^{2}{\frac {\rho }{R}}}{\cosh ^{2}{\frac {\rho _{0}}{R}}}}=2xx^{0}\cosh {\frac {\rho }{R}}-x^{2}-x^{0^{2}}}[image: {\displaystyle {\frac {x^{2}{\text{senh}}^{2}{\frac {\rho }{R}}}{\cosh ^{2}{\frac {\rho _{0}}{R}}}}=2xx^{0}\cosh {\frac {\rho }{R}}-x^{2}-x^{0^{2}}}].
	(7)





D’altra parte, avendosi dalle equazioni precedenti



xΩ=x2dρR=1c2dtghρ−ρ0R{\displaystyle x\Omega ={\frac {x^{2}d\rho }{R}}={\frac {1}{c^{2}}}d{\text{tgh}}{\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}[image: {\displaystyle x\Omega ={\frac {x^{2}d\rho }{R}}={\frac {1}{c^{2}}}d{\text{tgh}}{\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}],







le (4) danno


	x1=a1+c1c2tghρ−ρ0R{\displaystyle x_{1}=a_{1}+{\frac {c_{1}}{c^{2}}}{\text{tgh}}{\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}[image: {\displaystyle x_{1}=a_{1}+{\frac {c_{1}}{c^{2}}}{\text{tgh}}{\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}],
	x2=a2+c2c2tghρ−ρ0R{\displaystyle x_{2}=a_{2}+{\frac {c_{2}}{c^{2}}}{\text{tgh}}{\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}[image: {\displaystyle x_{2}=a_{2}+{\frac {c_{2}}{c^{2}}}{\text{tgh}}{\frac {\rho -\rho _{0}}{R}}}],
	ecc.,
	





ovvero, sostituendo alle costanti a1{\displaystyle a_{1}}[image: {\displaystyle a_{1}}], a2{\displaystyle a_{2}}[image: {\displaystyle a_{2}}], …{\displaystyle \ldots }[image: {\displaystyle \ldots }] le x10{\displaystyle x_{1}^{0}}[image: {\displaystyle x_{1}^{0}}], x20{\displaystyle x_{2}^{0}}[image: {\displaystyle x_{2}^{0}}], …{\displaystyle \ldots }[image: {\displaystyle \ldots }],


	x1−x10=c1xx0senhρR{\displaystyle x_{1}-x_{1}^{0}=c_{1}xx^{0}{\text{senh}}{\frac {\rho }{R}}}[image: {\displaystyle x_{1}-x_{1}^{0}=c_{1}xx^{0}{\text{senh}}{\frac {\rho }{R}}}],
	x2−x20=c2xx0senhρR{\displaystyle x_{2}-x_{2}^{0}=c_{2}xx^{0}{\text{senh}}{\frac {\rho }{R}}}[image: {\displaystyle x_{2}-x_{2}^{0}=c_{2}xx^{0}{\text{senh}}{\frac {\rho }{R}}}],
	ecc.,
	





donde, quadrando e sommando,



2(a2−x1x10−x2x20−⋯−xnxn0)−x2−x02=c2x2x02senh2ρR{\displaystyle 2(a^{2}-x_{1}x_{1}^{0}-x_{2}x_{2}^{0}-\cdots -x_{n}x_{n}^{0})-x^{2}-x^{0^{2}}=c^{2}x^{2}x^{0^{2}}{\text{senh}}^{2}{\frac {\rho }{R}}}[image: {\displaystyle 2(a^{2}-x_{1}x_{1}^{0}-x_{2}x_{2}^{0}-\cdots -x_{n}x_{n}^{0})-x^{2}-x^{0^{2}}=c^{2}x^{2}x^{0^{2}}{\text{senh}}^{2}{\frac {\rho }{R}}}].










Quest’equazione, in virtù delle (6) (7), dà finalmente




	coshρR=a2−x1x10−x2x20−⋯−xnxn0(a2−x12−x22−⋯−xn2)(a2−x102−x202−⋯−xn02),{\displaystyle \cosh {\frac {\rho }{R}}={\frac {a^{2}-x_{1}x_{1}^{0}-x_{2}x_{2}^{0}-\cdots -x_{n}x_{n}^{0}}{\sqrt {(a^{2}-x_{1}^{2}-x_{2}^{2}-\cdots -x_{n}^{2})(a^{2}-x_{1}^{0^{2}}-x_{2}^{0^{2}}-\cdots -x_{n}^{0^{2}})}}},}[image: {\displaystyle \cosh {\frac {\rho }{R}}={\frac {a^{2}-x_{1}x_{1}^{0}-x_{2}x_{2}^{0}-\cdots -x_{n}x_{n}^{0}}{\sqrt {(a^{2}-x_{1}^{2}-x_{2}^{2}-\cdots -x_{n}^{2})(a^{2}-x_{1}^{0^{2}}-x_{2}^{0^{2}}-\cdots -x_{n}^{0^{2}})}}},}]
	(8)





e questa è la formola generale che porge la lunghezza di un arco geodetico in funzione delle coordinate dei suoi termini.

Supposte reali le variabili x{\displaystyle x}[image: {\displaystyle x}], x1{\displaystyle x_{1}}[image: {\displaystyle x_{1}}], …{\displaystyle \ldots }[image: {\displaystyle \ldots }] xn{\displaystyle x_{n}}[image: {\displaystyle x_{n}}], e le costanti R{\displaystyle R}[image: {\displaystyle R}], a{\displaystyle a}[image: {\displaystyle a}], il limite dello spazio di n{\displaystyle n}[image: {\displaystyle n}] dimensioni qui considerato è lo spazio di n−1{\displaystyle n-1}[image: {\displaystyle n-1}] dimensioni dato dall’equazione


	x12+x22+⋯+xn2=a2{\displaystyle x_{1}^{2}+x_{2}^{2}+\cdots +x_{n}^{2}=a^{2}}[image: {\displaystyle x_{1}^{2}+x_{2}^{2}+\cdots +x_{n}^{2}=a^{2}}].
	(9)












[image: ]

[image: ]

Estratto da "https://it.wikisource.org/w/index.php?title=Pagina:Beltrami_-_Teoria_fondamentale_degli_spazii_di_curvatura_costante_-_1868.pdf/8&oldid=3160937"


				
			

			
			

		
		
		  
  	
  		 
 
  		
  				Ultima modifica il 20 apr 2023 alle 13:45
  		
  		 
 
  	

  
	
			
			
	    Lingue

	    
	        

	        

	        Questa pagina non è disponibile in altre lingue.

	    
	
	[image: Wikisource]



				 Questa pagina è stata modificata per l'ultima volta il 20 apr 2023 alle 13:45.
	Il contenuto è disponibile in base alla licenza CC BY-SA 4.0, se non diversamente specificato.



				Informativa sulla privacy
	Informazioni su Wikisource
	Avvertenze
	Codice di condotta
	Sviluppatori
	Statistiche
	Dichiarazione sui cookie
	Condizioni d'uso
	Desktop



			

		
			








